
Elementy Logiki i Teorii Mnogo±ci Kolokwium I

grupa A 25 minut

Zadanie 1. Metod¡ indukcji matematycznej udowodnij, »e

12 + 22 + . . .+ n2 =
n(n+ 1)(2n+ 1)

6
.

Zadanie 2. Sprawd¹, czy poni»sza formuªa jest tautologi¡:

[(p ∨ q) → r] → [(p → r) ∨ (q → r)].

Zadanie 3. Znajd¹ najkrótsz¡ formuª¦ w koniunkcyjnej postaci normalnej równowa»n¡

formule

p → [q ∧ (¬p ↔ q)].

Zadanie 4. Zde�niuj alternatyw¦ za pomoc¡ koniunkcji i negacji.

Zadanie 5. Oce« poprawno±¢ rozumowania:
Je»eli 7 jest liczb¡ pierwsz¡, to z zaªo»enia, »e 3 jest liczb¡ parzyst¡ wynika,

»e 7 jest liczb¡ pierwsz¡ i 3 jest liczb¡ parzyst¡.

Elementy Logiki i Teorii Mnogo±ci Kolokwium I

grupa B 25 minut

Zadanie 1. Metod¡ indukcji matematycznej udowodnij, »e

1 · 2 + 2 · 3 + 3 · 4 + . . .+ n · (n+ 1) =
1

3
n(n+ 1)(n+ 2).

Zadanie 2. Sprawd¹, czy poni»sza formuªa jest tautologi¡:

[¬(p → q) ∧ (q → p)] → (p ∧ ¬q).

Zadanie 3. Znajd¹ najkrótsz¡ formuª¦ w koniunkcyjnej postaci normalnej równowa»n¡

formule

p ↔ [q → (q → p)].

Zadanie 4. Zde�niuj koniunkcj¦ za pomoc¡ alternatywy i negacji.

Zadanie 5. Oce« poprawno±¢ rozumowania:
Je»eli 13 dzieli si¦ przez 2, to z faktu, »e 13 nie dzieli si¦ przez 2 wynika,

»e 13 dzieli si¦ przez 3.


