
Elementy Logiki i Teorii Mnogo±ci Kolokwium II

grupa A 25 minut

Zadanie 1. Zaznacz na rysunkach zbiory:

(a) {(x, y) ∈ R2 : (x > y) → (x+ y > 0)}, (1p.)
(b) {x ∈ R : ∃y (x− 1)2 + y2 6 1}. (2p.)

Zadanie 2. Niech dana b¦dzie formuªa(
∀xp(x) → ∀xq(x)

)
→ ∀x

(
p(x) → q(x)

)
.

(a) Podaj zakres zmiennej x oraz interpretacj¦ symboli p oraz q tak, aby powy»sza
formuªa byªa prawdziwa. (2p.)

(b) Podaj zakres zmiennej x oraz interpretacj¦ symboli p oraz q tak, aby powy»sza
formuªa byªa faªszywa. (2p.)

(c) Zapisz zaprzeczenie powy»szej formuªy. (1p.)

Zadanie 3. Niech Równe(x, y) b¦dzie predykatem równo±ci dla liczb naturalnych. Ko-
rzystaj¡c z operacji arytmetycznej + zde�niuj nast¦puj¡ce predykaty:

(a) Zero(x) ≡ (x = 0), (1p.)
(b) Nieparzyste(x) ≡ (x jest liczb¡ nieparzyst¡). (1p.)

Elementy Logiki i Teorii Mnogo±ci Kolokwium II

grupa B 25 minut

Zadanie 1. Zaznacz na rysunkach zbiory:

(a) {(x, y) ∈ R2 : (x2 + y2 = 1) → (2x = y)}, (1p.)
(b) {x ∈ R : ∃y x2 + (y − 1)2 6 1}. (2p.)

Zadanie 2. Niech dana b¦dzie formuªa(
∀xp(x) ↔ ∀xq(x)

)
→ ∀x

(
p(x) ↔ q(x)

)
.

(a) Podaj zakres zmiennej x oraz interpretacj¦ symboli p oraz q tak, aby powy»sza
formuªa byªa prawdziwa. (2p.)

(b) Podaj zakres zmiennej x oraz interpretacj¦ symboli p oraz q tak, aby powy»sza
formuªa byªa faªszywa. (2p.)

(c) Zapisz zaprzeczenie powy»szej formuªy. (1p.)

Zadanie 3. Niech Równe(x, y) b¦dzie predykatem równo±ci dla liczb naturalnych. Ko-
rzystaj¡c z operacji arytmetycznych +, · zde�niuj nast¦puj¡ce predykaty:

(a) Jeden(x) ≡ (x = 1), (1p.)
(b) Parzyste(x) ≡ (x jest liczb¡ parzyst¡). (1p.)


