
Elementy Logiki i Teorii Mnogo±ci Kolokwium IX

grupa A 25 minut

Zadanie 1. W zbiorze N+ wprowadzamy relacj¦ R w nast¦puj¡cy sposób:

xRy ↔ (2|x ∧ 2|y ∧ y 6 x) ∨ (2|x ∧ ¬2|y) ∨ (¬2|x ∧ ¬2|y ∧ x 6 y).

(a) Sprawd¹, czy (N+, R) jest liniowym porz¡dkiem. (1p.)

(b) Sprawd¹, czy jest to dobry porz¡dek. (2p.)

Zadanie 2. W zbiorze NN wprowadzamy relacj¦ R w nast¦puj¡cy sposób:

fRg ↔ ∀n∈Nf(n) 6 g(n).

(a) Sprawd¹, czy (N+, R) jest liniowym porz¡dkiem. (1p.)

(b) Sprawd¹, czy porz¡dek ten jest g¦sty. (2p.)

Zadanie 3. Sprawd¹, czy podane posety s¡ izomor�czne:({
1− 1

n
: n ∈ N+

}
∪ {1},6

)
oraz (N,6). (2p.)

Zadanie 4. Niech dane b¦d¡ dwa posety (P,6P ) oraz (Q,6Q). Niech f : P → Q b¦dzie

izomor�zmem tych posetów oraz niech a ∈ P b¦dzie elementem minimalnym w (P,6P ).

Udowodnij, »e f(p) jest elementem minimalnym w (Q,6Q). (2p.)

Elementy Logiki i Teorii Mnogo±ci Kolokwium IX

grupa B 25 minut

Zadanie 1. W zbiorze N+ wprowadzamy relacj¦ R w nast¦puj¡cy sposób:

xRy ↔ (2|x ∧ 2|y ∧ y 6 x) ∨ (2|x ∧ ¬2|y) ∨ (¬2|x ∧ ¬2|y ∧ x 6 y).

(a) Sprawd¹, czy (N+, R) jest liniowym porz¡dkiem. (1p.)

(b) Sprawd¹, czy jest to dobry porz¡dek. (2p.)

Zadanie 2. W zbiorze NN wprowadzamy relacj¦ R w nast¦puj¡cy sposób:

fRg ↔ ∀n∈Nf(n) 6 g(n).

(a) Sprawd¹, czy (N+, R) jest liniowym porz¡dkiem. (1p.)

(b) Sprawd¹, czy porz¡dek ten jest g¦sty. (2p.)

Zadanie 3. Sprawd¹, czy podane posety s¡ izomor�czne:({
1− 1

n
: n ∈ N+

}
∪ {1},6

)
oraz (N,6). (2p.)

Zadanie 4. Niech dane b¦d¡ dwa posety (P,6P ) oraz (Q,6Q). Niech f : P → Q b¦dzie

izomor�zmem tych posetów oraz niech a ∈ P b¦dzie elementem minimalnym w (P,6P ).

Udowodnij, »e f(p) jest elementem minimalnym w (Q,6Q). (2p.)


