Matematyka 3 (GiK) Zestaw 1

PoOwTORKA

Niech z = x 4+ 1y.
1. Czesé rzeczywista: Re z = y, cze$¢ urojona: Im z = .
2. Postaé¢ trygonometryczna liczby zespolonej:

z = |z|(cos ¢ + isin @),

gdzie |z| = /22 + y2.

3. Potegowanie liczb zespolonych:
2" = |z|"((cosp +isin))" = |z|"(cos(ngp) + isin(ny)).
4. Pierwiastkowanie liczb zespolonych:

{L/E = {Zo, AT anl},
2k 2k
2z = /7| <cos <¥> + isin (M)) :
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5. Inne przydatne wzory:

e =e"(cosy + isiny),
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Zadanie 1. Wyznacz graficznie nastepujace obszary:
(a) A={z€C: |z] <4},

(b) B={z€C: |z|<2AN0<p < T},

(c) C={z€C: |z—3+4i] <5},

(d) D={2€C:|z—1]>22AImz—Rez > 0}.

Zadanie 2. Przedstaw w postaci trygonometrycznej:
(a) =5,

(b) 2i,

() 1+1,

(d) V3 +i.

Zadanie 3. Oblicz:

(a) (1+1)'7,

(b) (2+iv12)%,

© ()
(d) (L+i)"

a—i)2"

Zadanie 4. Oblicz pierwiastki:
(a) Vi,

(b) V1,

(C) v _17



(d) ¥2—2i.

Zadanie 5. Znajdz wartos¢ wyrazen:

(a) e,

(b) cosi, .

(c) sin(1 + 1),
(d) tg(2 —1).

Zadanie 6. Rozwiaz rownania:
(a) cosz =4,

(b) sinz = —2i,

(¢) (2* —1)sin(mz) = 0.

Zadanie 7. Wyznacz obraz obszaru D przy homografii f, gdzie:
(a) D={z€C: |z] <1} oraz f(z) = &2,

(b) D={z€C: |z —i| < V2A|z+i| < V2} oraz f(z) = %5




